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A B pontversenyben kitiiz6tt feladatok
(5022-5029.)

B. 5022. Adott a sikon néhany egységsugart kor, mindegyik kozéppontjat
kékre szinezziik. A korvonalakon megjeloliink néhany pontot pirossal gy, hogy
minden korvonalra pontosan 2 piros pont illeszkedjen. Legfeljebb mekkora a kék
pontok szdma, ha Osszesen 25 szinezett pont van?

(3 pont) Javasolta: Réka Sandor (Nyiregyhdza)

B. 5023. Az ABC hiromszégben ACB< = 90° és AC > BC. A héromszog
koré irt kor C-t nem tartalmazd AB {vének felez6pontja X. A C X-re X-ben allitott
merdleges a C'A egyenest a P pontban metszi. Mutassuk meg, hogy AP = BC.

(3 pont) Javasolta: Surdnyi Ldszlé (Budapest)

B. 5024. Legyen p egy paratlan primszam. A (p62), (p12) ey (Z:;) szamok

mindegyikét maradékosan elosztjuk p-vel. Hanyféle kiilonb6z6 maradékot kapunk?

(4 pont) Javasolta: Gyenes Zoltdn és Hujter Bdlint (Budapest)

B. 5025. Az ABC haromszog beirt korének kozéppontja I, a kor a BC, CA
és AB oldalakat rendre a D, E és F pontokban érinti. Legyen M a BC' oldal
tetszoleges, D-t0l kiilonb6zo bels6 pontja, a DI és EF egyenesek metszéspontja T,
az MT szakasz felez6pontja K. Bizonyitsuk be, hogy a DEF, TDM és KIT korok
egy ponton mennek at.

(5 pont) Javasolta: Murad Agazade (Azerbajdzsén)

B. 5026. Adott ellipszis nagytengelyének végpontjaitol kiillonbozd tetszéleges
P pontjat kossiik ossze az Fy, Fy fékuszpontokkal. Az Fy PFy< szogfelezéje E-ben
metszi F} Fo-t. A P-n 4tmend, F Fo-t E-ben érint6 kor PF}-et G-ben, PF5-t H-ban
metszi. Mutassuk meg, hogy GH hossza nem fiigg P megvélasztasatol.

(4 pont) Javasolta: Németh Ldszlé (Fonyéd)

B. 5027. Gombéc Artir az Edes utca 1. szém alatt lakik, a csokibolt pedig
az utca masik végén, az n-edik szdm alatt taldlhaté. Artdir minden nap a kovetkezd
fitneszedzést tartja: elindul a 2-es szamu haz elél. Ha a k-adik szamu haz el6tt all
(ahol 1 < k < n), akkor feldobja lejart szavatossagu, de szabdlyos csokiérméjét. Fej
esetén atmegy a (k — 1)-es szdmu, mig irds esetén a (k + 1)-es szdmu hdz elé. Ha
a csokibolt elé ér, akkor betér, és legurit egy csokigolydt, majd az (n — 1)-es szdmu
héz elé megy. Ha hazaér, vége az edzésnek. Naponta atlagosan hany csokigolydt
gurit le Artar?

(5 pont)
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B. 5028. Ha P az XY Z hegyesszogli haromszog Y Z oldalanak egy pontja,
akkor jelolje f(P; XY Z) a P-b8l az XY, illetve XZ egyenesekre bocsdtott meré-
legesek talppontjaira illeszked egyenest.

Legyen az ABC hiromszog magassdgpontja H, talpponti hdromszoge A’ B'C".
Legyen A” = f(B'; HCA) N f(C'; HAB). Hasonl6an definidljuk a B” és C” ponto-
kat. Mutassuk meg, hogy az AA"”, BB” és CC" egyenesek egy ponton mennek &t.

(6 pont) Javasolta: K V Sudharshan

B. 5029. Tegyiik fel, hogy egy focicsapat eddigi torténete sordan 1000 mérko-
zést jatszott és 6sszesen 1000 pontot szerzett. (Gydzelem esetén 3 pontot, dontetlen
esetén 1 pontot kap, vereség esetén pedig nem kap pontot egy csapat.) Bizonyitsuk
be, hogy a meccseken szerzett pontok sorozata legfeljebb (2,9)1000—féle lehet.

(6 pont)
Bekiildési hatarid6: 2019. majus 10.

Elektronikus munkafiizet: https://www.komal.hu/munkafuzet
Cim: K6MalL feladatok, Budapest 112, Pf. 32. 1518

Az A pontversenyben kitiizott
nehezebb feladatok
(749-751.)

A. 749. Adott két poliomind. Az egyik egy harom négyzetbdl allo L-alak,
a masik legalabb két négyzetbol all. Bizonyitsuk be, hogy ha n és m relativ primek,
akkor az n X n-es és az m X m-es tabla koziil legfeljebb az egyik rakhato ki a két
poliomindé eltoltjaival.

Javasolta: Imolay Andrds, Matolcsi Ddvid, Schweitzer Addm és
Szabd Kristdf (Budapest)

A. 750. Legyen kq,...,ks 6t kor
a sikban ugy, hogy ki és ko kiviilrdl
érintik egymast a T pontban, ks és ky
kiviilrol érinti a ki-et és a ko-t is, ks
az U, illetve a V pontban kiviilrél érinti
ks-at, illetve k4-et, tovabba ks a P és
a () pontban metszi ki-et az dabra sze-
rint.

Mutassuk meg, hogy
PU-PV PT?
QU -QV — QT*
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