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A B pontversenyben kittizott feladatok
(5038-5045.)

B. 5038. Az ABCDEFGH szabélyos nyolcszog belsejében felvettiink egy
P pontot. Mutassuk meg, hogy az ABP, CDP, EF P és GH P haromszogek teriile-
teinek Osszege megegyezik a BCP, DEP, FGP és HAP héromszogek teriileteinek
Osszegével.

(3 pont)

B. 5039. Egy 2019 x 2019-es tabldzat mindegyik mez8jébe vagy (+1)-et, vagy
(—1)-et frunk, majd kiszdmoljuk az &sszes sor- és oszloposszeget. Legfeljebb hany
kiilonb6z6 szamot kaphatunk?

(3 pont) Javasolta: Blahota Istvan (Nyiregyhéza)

B. 5040. Legyen az ABCD négyzet AB oldalanak bels6 pontja F' és AD
oldaldnak belsé pontja E. Az E pontban allitsunk merélegest a C'E egyenesre, az F
pontban pedig allitsunk merdlegest a C'F' egyenesre. A két merdleges metszéspontja
legyen M. Tegyiik fel, hogy a CEF haromszog teriilete fele a BCDEF 6tszog
teriiletének. Igazoljuk, hogy az M pont rajta van a négyzet AC atléjan.

(4 pont)

B. 5041. Egy n x n-es tablazat mezéire egy-egy valés szamot frunk. Egy
ilyen tablazatot nullnégyzetnek hivunk, ha barmely legaldbb 2 x 2-es négyzet alaku
részében (igy magdban az egész tabldzatban is) az elemek sszege 0 (az dbrdn egy
3 x 3-as példa lathatd).

21-3| 4
—4| 5|6
11-2| 3

Mekkora a lehet6 legnagyobb n, amelyre van olyan n x n-es nullnégyzet, amely-
nek nem minden mezéjén 0 all7
(5 pont)

B. 5042. Az ABCD konvex négyszogrél tudjuk, hogy nem trapéz, valamint,
hogy AC és BD &tléi egyenld hossziiak. Az dtlok metszéspontjat jelolje M. Mutas-
suk meg, hogy az ABM és C' DM korok mésodik, M-t6] kiillonbozo metszéspontja
a BMC' szog felezd egyenesére esik.

(4 pont)

B. 5043. Mutassuk meg, hogy az {1,2,3,4,5,6,7,8,9,10,11,12,13} halmaz-
nak paratlan sok olyan nemiires részhalmaza van, amelyben az elemek dtlaga egész

szam.
(5 pont) Javasolta: Rdka Sdndor (Nyiregyhéza)
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B. 5044. Adott az ABC haromszog AB oldaldnak belsejében a D, az AC
oldal belsejében az E pont; a BE és C'D szakaszok metszéspontja M. A BCM
haromszog teriilete legyen x, az E DM haromszog teriilete pedig y. Igazoljuk, hogy

I+
Vi i

Tapc 2

(6 pont)

B. 5045. Mely pozitiv egész n szamok esetén van az elsé n pozitiv egész szam-
nak olyan ai,as,...,a, sorrendje, hogy az a1 + 1,a2 + 2, ..., a, + n szdmok mind
teljes hatvanyok? (Egy szamot teljes hatvanynak neveziink, ha eléall a® alakban,
ahol a,b > 2 egész szdmok.)

(6 pont)

Bekiildési hatarid6: 2019. oktéber 10.
Elektronikus munkafiizet: https://www.komal.hu/munkafuzet
Cim: K6MalL feladatok, Budapest 112, Pf. 32. 1518

L1

Figyelem! Az idei Kiirschék Jozsef Matematikai Tanul6verseny 2019. oktéber

4-én, pénteken 14 orakor keriil megrendezésre. A versenyzoknek elézetesen

regisztralniuk kell a versenyre, az ezzel kapcsolatos informécio a
http://bolyai.hu/kurschak.htm

oldalon talalhaté.

Az A pontversenyben kitlizott
nehezebb feladatok
(755—757.)

A. 755. Bizonyitsuk be, hogy minden kézéppontosan szimmetrikus sokszoget
at lehet darabolni négyzetté olyan médon, hogy véges sok sokszog alaki darabot
hasznalunk, és az egyes darabokat csak eltolni lehet. (Azaz az eredeti sokszog
felbonthaté az Ay, As, ..., A, sokszogekre, egy négyzet felbonthaté a By, B, ..., B,
sokszogekre ugy, hogy 1 < i < n esetén A; és B; egymas eltoltja.)

A. 756. Keressiik meg az dsszes olyan f : R — R (valds szdmokon értelmezett,
valds értékii) fiiggvényt, melyre teljesiilnek a kovetkezok:

(i) fl@+1) = f(@) + L

2

(i) f(a?) = (f(2))"

(Romanian Masters of Mathematics feladat alapjan)
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