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Végeredmények a 2020/2. szdm emelt szinti
matematika gyakorlé feladatsorahoz

I. rész

1. Oldjuk meg a kovetkezd egyenletrendszert az egész szdmpdrok halmazdn:

9% . 3Y =81,
(11 pont)
6z 4 6y + Sy = 0.

Megoldas. x = —1, y = 6.

2. A miskolci pdlyaudvar utaselldato biféjének ajtajin a kovetkezd tajékoztato
szoveq olvashato:

Nyitva tartds 03.30-23.30.
Miiszakatadas miatt 07.30—08.30 és 19.30-20.30 kozott zarval

a) Mekkora eséllyel taldljuk nyitva a bifét, ha reggel 7 és este 9 kizott vélet-
lenszertiien érkezink a bejdratihoz?

b) Egy vargabélest vasdroltunk 200 Ft-ért. A pénzt pontosan kiszdmolva adtuk
at a pénztdrosnak. Hdanyféleképpen tehettiik ezt meg, ha 20 Ft-osndl kisebb cimletet
nem adtunk, és a sorrend nem szdmit?

¢) Az utanunk kévetkezd vdsdrld harom péksiiteményt szeretne venni, a kindlat:
dids burkifli, izes levél, turds taska, meggyes rétes és kakaos csiga. Mekkora eséllyel
talaljuk el, hogy mit fog vdsdrolni, ha azt feltételezziik, hogy mindegyik valasztisanak
ugyanannyi az esélye? (12 pont)
Megoldas. a) g; b) hétféleképpen; c) %

3. Az abran egy eqység oldali négyzet, annak beirt kore,

oldalfelezé pontjai dltal meghatdrozott négyzet és annak is a be-
irt kore lathato.
a) Hdny szdzalékdt szineztiik ekkor szirkére a nagy négy-
zetnek? K /

b) Ismételjiik meg ezt az eljdrdst végtelen sokszor. Hdny
szazalékat szineztik igy sziirkére a nagy négyzetnek? (14 pont)

Megoldas. a) Kb. 32,2%-a; b) kb. 42,9%-a.

4. Eqgy 30 fds osztdlybol hanyféle kilonbozé mddon dllithatunk dssze

a) egy dtfés csoportot; (2 pont)

b) egy legfeljebb dt-, de legaldbb kétfés csoportot; (4 pont)

¢) eqy dtfés csoportot, ha az osztdly didkbizottsdag elnokének mindenképp benne

kell lennie; (4 pont)
d) egy tfés csoportot, akik kozil eqy embert csoportvezetének jelolink ki?

(4 pont)
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Megoldas. a) 142 506; b) 174 406; ¢) 23751; d) 712 530.

II. rész

5. Adott a [0;9] intervallumon értelmezett f(x) = 2\/x fiigguény.

a) Egy szabdlyos hdromszdg egyik csicsa az origd, eqy mdsik csicsa az x ten-
gelyre, a harmadik csicsa pedig az f(x) figguény gorbéjére illeszkedik. Mekkora
e hdaromszog teriilete?

b) Egy téglalap egyik oldala az x tengelyre, eqy mdsik oldala az x =9 egyenesre,
egy cstcsa pedig az f(x) figguény gorbéjére illeszkedik. Hatdrozzuk meg a legnagyobb
ilyen téglalap teriiletét.

¢) Az f(x) figgvénygirbe és az x tengely kozdtti teriletet az x = a egyenes
felezi. Hatdrozzuk meg az a paraméter értékét. (16 pont)

Megoldas. a) ~ 3,08; b) 121/3; ¢) ~ 5,67.

6. Egy hdromszig csucsainak koordindtdi: A(—7;—2), B(11;-2), C(—1;10).

a) Adjuk meg a hdromszég mindhdrom csucsdtdl egyenld tdvolsdgra taldlhatd
K pont koordinatdit.

b) Adjuk meg a hdromszig M magassdgpontjinak koordindtdit.

¢) Igazoljuk szamitdssal, hogy az ABC hdromszdgben az S silypont harmadolja
az MK szakaszt. (16 pont)

Megoldas. a) K(2;1); b) M(—1;4).

7. a) Két pozitiv egész szam kibének kiilonbsége 169. Melyek ezek a szamok?

b) Bizonyitsuk be, hogy ha eqy pozitiv természetes szdm todik hatvanydbdl ki-
vonjuk magdt a szamot, a kiilonbség minden esetben oszthato lesz a hdrom legkisebb
pozitiv primszdmmal. (16 pont)

Megoldas. a) 8 és 7.

8. Egy hadz tizfala eqy négyzetbdl és eqy szabdlyos hdrom-
s20gbél dall. A falat két szinnel szeretnék vakolni. A két rész ko-
z0tt a hatdrvonal eqy parabola lesz, amit a mellékelt abra mutat.
A hdziko parabola feletti részét vilagosabbra, a tobbit sitétebbre
vakoljak. A feliilet hdny szdzaléka lesz sotétebb darnyalatu?

(16 pont)

/ Megoldas. Kb. 33,2%-a.
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9. Van hatféle szamkdrtyank, mindegyikbdl 1-1 darab: 1, 2, 3, 4, 5, 6. A kdr-
tyakat véletlenszerien sorba rendezve hatjeqyi szamokat képeziink.

a) Igazoljuk, hogy % annak a valosziniisége, hogy az igy kapott szdm oszthato
lesz 12-vel.

b) Hatdrozzuk meg annak a valdszinidségét, hogy az igy kapott szam a 6-0s
szamjeggyel kezdddik, feltéve, hogy 12-vel oszthato.

¢) Egy papirlapra felirjuk a szamkdrtyakbdl képezhetd dsszes lehetséges hatjegyd
szamot.

Hatdrozzuk meg a papirlapra felirt szamok medidanjadt. (16 pont)
Megoldas. b) £; c) 388 888,5.
L1

Részletesebb megoldds a Matematika érettségi emelt szinten cimi konyv-
ben taldlhatd, amely megrendelhet a KoMaL honlapjan. A konyv 24 gyakorld
feladatsort tartalmaz a megolddsokkal egyiitt.

Osszedllitottas
Szamado Laszlé
Budapest

C gyakorlatok megoldasa

C. 1528. Milyen pozitiv egész szdmot jelolhet n, ha tudjuk, hogy az n3 szdm
utolsé hdrom szamjeqyét letorolve az n szdmot kapjuk vissza?

Javasolta: Réka Sdndor (Nyiregyhéza)

Megoldas. Vizsgaljuk meg, mit kapunk n = 100, illetve n = 9 esetén.

Ha n = 100, akkor n® = 1000000, vagyis az utols6 3 szadmjegyet letorolve
1000-et kapunk. Ebb6l az kovetkezik, hogy n egy-, vagy kétszdmjegy(i, mert ha
hérom-, vagy tobbjegyti lenne, akkor n? négy vagy tobb szdmjeggyel tobbet tartal-
mazna, mint az n szam.

Ha n = 9, akkor n® = 729, ebbdl pedig nem lehet harom szamjegyet letorolni
gy, hogy maradjon egy n szdm.

Tehdt n kétszamjegyt kell, hogy legyen. Ekkor n3 szdmjegyeinek szdma ot,
hiszen igy lesz az utolsé harom szdmjegy letorlésével kapott szam kétszamjegyti.
Jelolje az n tizes helyiértékén all6 szamjegyet a, az egyes helyiértékén allot pedig b.
Ekkor arra kell térekedniink, hogy n® tizezres helyiértékén a, ezres helyiértékén
pedig b alljon.
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