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Egyg: N — N szamelméleti figgvényt teljesen multiplikativnaévezink, hgy(mn) =
g(m)g(n) teljesil mindenm,n € N esetén. Legyery és h két teljesen multiplikativ
szamelméleti fuggvény és jeldlj¢ = g * h ezek Dirichlet-konvolaciéjat. A Busche-
Ramanujan azonossagok szerint minden € N esetén

fmn) = Samm £ (5) £ (5) 1(d)g(Dh(d),

aholu a Mobius-fiiggvény és

Faf ) = Saimm £ (57) 9(@h(d).

Példaul ezek az azonossagok fennallnak a kovétaecialisf fuggvényekre:

0) aoy, = idy * 1 figgvényre, ahald,(n) = n*,1(n) = 1 (k € C,n € N),
specidlisan @ = 1 = 1 osztéfliggvényre és az oszték szamat jélent id = 1
fuggvényre, ahold(n) = n (n € N);

(i) ap = A= id fuggvényre, ahal a Liouville-fliggvény, it{s az alternal6 szigma-
fuggveny, lasd [7];

(i) azR; =1 = y fuggvényre, ahay a 6karakterél kilonb6z (mod4) karakter, itt
R(n) = 4R.(n) azn = x2+ y? egyenlet(x, y) € Z? megoldasainak a szama;

(iv) a Ramanujan-félefiggvényre, amely igy definialt:

o0 o0

Z t(n)x" = x 1_[(1 — x)?4, x| <1,

ahol T = g, * g, bizonyos teljesen mulktiplikatiy, €s g, fluggvényekre ugy,
hogygi(n)g.(n) = n'* minderm € N, esetén, lasd példaul [1] és [4].
Az Busche-Ramanujan formulak torténetére és albsliédisaira vonatkozoan lasd példaul
a[2], [3], [5], [6] és [9] cikkeket.

A kovetked 0j eredményt a [8] dolgozatban bizonyitottam:
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Tétel. Legyenekf,,...,fr teljesen multiplikativ fuggvények € N) és legyen
F = fy*-xf,. Legyendr az a kétvaltozés multiplikativ fliggvény, amely genp prim és
mindenv,, v, € N U {0} esetén az

1’ Vi =V = 0,
Ip(p¥s,p"2) =4 (=D 27 e, 1, (f1 (D), o, [ (D)), Vi,V2 2 Lvi+ V2 <k,
0, kiulonben

ertékeket veszi fel, ahe|;(xy, ..., x;) azxy, ..., x;, hatarozatlanig-foka elemi szimmetrikus
polinomokat jel6li. Tovabba jelolj8z1* az9y fliggvény inverzét a kétvaltozés konvollciora
nézve. Akkor mindem,, n, € N esetén

ny n;
F(niny) = z F <a_) F (a_) Ir(aq, az),
aq|nq, az|n; 1 z

N2\ -1«
FoFm) = ) F(Z22) 07" (e ).
aq|nq, az|n, 1

Ha k = 2, akkor visszakapjuk az eredeti Busche-Ramanujgteteket. Az érdekldo
Olvaso a [8] dolgozatban egy masik altalanositastlal.
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